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1. Sei f : C→ C holomorph. Sei n ∈ N.
Es gebe M > 0 und R > 0, so daß für alle z ∈ C mit |z| > R gilt: | f(z) |≤
M | z |n.
Zeigen Sie: f ist ein Polynom vom Grad ≤ n.

2. Entwickeln Sie folgende Funktionen in eine Potenzreihe:

(a) cos(z2 − 1) um 0

(b) 1
1+z+z2 um 0

(c) 1
z2 um i

3. Sei G ⊂ C ein Gebiet, L ⊂ C eine affine reelle Gerade.
Sei f : G→ C stetig, f | G \ L holomorph.
Zeigen Sie: f ∈ O(G).

4. Berechnen Sie folgende Integrale (n,m ∈ Z):

(a)
∫
|z|=1

ezz−ndz

(b)
∫
|z|=2

zn(1− zm)dz

5. Sei G ⊂ C ein Gebiet, z0 ∈ G, f, g ∈ O(G).

(a) Es gebe n0, so da für n ≥ n0 gilt:

f (n)(z0) = g(n)(z0).

Zeigen Sie: Es gibt ein Polynom p, so daß f = g + p.

(b) Ref habe in z0 ein lokales Minimum.
Zeigen Sie: f ist konstant.
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